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SUBIECTUL 1 
 

Fie cba ,,  trei numere în progresie aritmetică a căror sumă este egală cu 21. Dacă la 
numerele cba ,,  se adună numerele 2, 3 și respectiv 9, atunci se obțin alte trei numere în progresie 
geometrică.  

Determinați cele trei numere. 
 
 
SUBIECTUL 2 
 

Calculați suma soluțiilor întregi ale ecuației: ( ) ( ) xxx 451243 22 −=−++ . 
 
 
SUBIECTUL 3 

 

Rezolvați ecuaţia: .2015
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SUBIECTUL 4 

 
Fie triunghiul ABC∆  şi G  centrul său de greutate. Se consideră punctul N astfel încât 

BNBC ⋅=
2
1

iar punctul P  este simetricul lui B faţă de G .  

Să se arate că: 
a) 0=++ GCGBGA ; 
b) patrulaterul APCG  este paralelogram; 
c) punctele  A, P, N sunt coliniare. 

 
 
 
 
 
 
 
 
Notă: 

Timp de lucru 3 ore 
Toate subiectele sunt obligatorii 
Fiecare subiect se notează de la 0 la 7 



 
 

Nu se acordă puncte din oficiu 
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SUBIECTUL 1 
 

721321 =⇒=⇒=+++− aaraara  .............................................................................. 2p 
97;37;27 ++=+=+−= rIIIIIrI  .................................................................................. 1p 

( )( ) 0447100714416910 222 =−+⇔=−−⇔+−= rrrrrr  ........................................ 2p 
11;4 −== rr  ............................................................................................................................ 1p 

Cele trei numere sunt 5, 10, 20 sau 20, 10, 5 ............................................................................... 1p 
 
SUBIECTUL 2 
 

xxx 451243 −=−++  .......................................................................................................... 2p 
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Suma soluțiilor egală cu  8−  ...................................................................................................... 1p 
 
SUBIECTUL 3 
 

Ecuaţia se poate scrie: ,2015
6

312015
6

12015 xxx
=



 +−

+



 −

  ........................................... 1p 
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Aplicăm identitatea lui Hermite şi obţinem  
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Avem .,
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Atunci, 

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
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1 kkkk  ........................................................................... 2p 

Cum Zk ∈ , obţinem ,1−=k  deci 
2015

1
−=x . ..................................................................... 1p 

 
 
 
SUBIECTUL 4 
 
Realizarea desenului  ...................................................................................................... 1p 
 

 
 

a)Avem 
22

1 GCGBAGGM +
=⋅= , unde M este mijlocul laturii [BC]. ................. 1p 

Aşadar, GCGBAG +=  ⇔  0=++ GCGBGA . ................................................ 1p 
 

b)Cum GBGPBsimP G −=⇒=  
)a
= GCGA +  ⇔ APCG  este paralelogram. . 2p 

c) APCG  = paralelogram ⇒ GCAP =  şi PNGC ⋅=
2
1

, GC fiind linie mijlocie în 

triunghiul BPN∆ ....................................................................................................... 1p 

Aşadar, PNAP ⋅=
2
1

 NPA ,,⇔  sunt coliniare. ....................................................... 1p 
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